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Èíòåãðèðîâàíèå ðàöèîíàëüíûõ äðîáåé

Íåïðàâèëüíóþ äðîáü ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå ñóììû ìíîãî÷ëåíà è ïðàâèëüíîé äðîáè.

85)
∫ x4 − 3x3 + 5x2 − 4x + 5

x2 − 4x + 3
dx.

Ëþáîé ìíîãî÷ëåí ìîæíî ïðåäñòàâèòü â âèäå ïðîèçâåäåíèÿ ëèíåéíûõ è íåðàçëîæèìûõ êâàä-
ðàòè÷íûõ ìíîæèòåëåé.

Îïðåäåëåíèå. Ýëåìåíòàðíûìè ðàöèîíàëüíûìè äðîáÿìè íàçûâàþòñÿ äðîáè ÷åòûðåõ òèïîâ
(äèñêðèìèíàíòû çíàìåíàòåëåé äðîáåé òðåòüåãî è ÷åòâåðòîãî òèïà îòðèöàòåëüíû):

I)
A

ax + b
; II)

A

(ax + b)n
; III)

Ax + B

ax2 + bx + c
; IV)

Ax + B

(ax2 + bx + c)n

Èíòåãðèðîâàíèå ýëåìåíòàðíûõ äðîáåé ïåðâîãî è âòîðîãî òèïà

86) Ïðîèíòåãðèðóéòå â îáùåì âèäå ýëåìåíòàðíûå äðîáè ïåðâûõ äâóõ òèïîâ.

87) à) ßâëÿåòñÿ ëè ýëåìåíòàðíîé äðîáü
3x + 1

5− x
? Íàéäèòå

∫ 3x + 1

5− x
dx;

á) ßâëÿåòñÿ ëè ýëåìåíòàðíîé äðîáü
3x− 5

x2 − 5x + 6
? Íàéäèòå

∫ 3x− 5

x2 − 5x + 6
dx

88) Ðàçëîæèòå â ñóììó ýëåìåíòàðíûõ äðîáåé äðîáü
x + 1

x3 − 3x2 + 2x
äâóìÿ ñïîñîáàìè: ìåòîäîì

íåîïðåäåëåííûõ êîýôôèöèåíòîâ è "ìåòîäîì ïîî÷åðåäíîãî äîìíîæåíèÿ". Íàéäèòå
∫ x + 1

x3 − 3x2 + 2x
dx.

89)
∫ x3

x2 + x− 2
dx; 90)

∫ dx

(x + 4)(x− 3)(x− 1)
.

91) Ðàçëîæèòå â ñóììó ýëåìåíòàðíûõ äðîáåé äðîáü
1

(x + 1)3(x− 1)2
. Íàéäèòå

∫ dx

(x + 1)3(x− 1)2
.

92)
∫ dx

(x− 2)2(x + 1)
.

Èíòåãðèðîâàíèå ýëåìåíòàðíûõ äðîáåé òðåòüåãî òèïà

93)
∫ dx

x2 + 2x + 3
dx; 94)

∫ xdx

x2 + 2x + 5
dx; 95)

∫ xdx

x3 + 1
.

Çàìåíà ïåðåìåííîé

96)
∫ (x4 − 3)dx

x(x8 + 3x4 + 2)
dx; 97)∗

∫ x 3
√
2 + x

x + 3
√
2 + x

dx; 98)
∫ dx

3 sin2 x− 8 sinx cosx + 5 cos2 x
.

Äëÿ ïîâòîðåíèÿ

99)
∫ dx

1 + sinx
; 100)

∫ dx

x lnx ln(lnx)
; 101)

∫
x2 arccosxdx; 102)

∫
x2e−2xdx;

103)
∫ x3 + 2x2 + 4x− 3

x− 2
dx; 104)

∫ 3

2x− 1
dx; 105)

∫ 3

(2x− 1)5
dx; 106)

∫ x− 4

x2 + 5x− 6
dx;

107)
∫ xdx

(x2 − 4)(x2 − 9)
; 108)

∫ 15x2 − 4x− 81

x3 − 13x + 12
dx; 109)

∫ (x + 3)dx

(x2 + 5x− 6)2
; 110)

∫ x + 1

x2 + x + 1
dx.


